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考试科目考试科目考试科目考试科目：：：：数学分析数学分析数学分析数学分析 

注意事项： 

1、本卷满分为 150分，考试时间为 3小时； 

2、本卷属试题卷，另有答题纸，答案一律写在答题纸上，写在该试卷或草稿纸上均无

效； 

3、必须用蓝黑钢笔或签字笔答题，其他均无效。 

＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊＊ 

一一一一、、、、计算题计算题计算题计算题（（（（每每每每小小小小题题题题 8888 分分分分，，，，共计共计共计共计 32323232 分分分分））））    
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二二二二、、、、（（（（15151515 分分分分））））设 2( ) cos cos cosnnf x x x x= + + +⋯ ，则 

（1） n N +∀ ∈ ，方程 ( ) 1nf x = 在区间[0, ]
3

π
上有唯一的实根 nx ； 

（2）数列{ }nx 收敛。 

三三三三、、、、（（（（15151515 分分分分））））证明函数
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在区间 (0, )+∞  上非一致连续。 

四四四四、、、、（（（（15151515 分分分分））））设函数 ( )g x 具有二阶连续导数，且 (0) 1g = ，令 
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（1）确定 a的值，使 ( )f x 在 0x = 连续； 

（2）讨论 ( )f x′ 的连续性。 
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五五五五、、、、（（（（13131313 分分分分）））） 设函数 ( )f x ， ( )f x′ 在区间[ , ]a b 上连续， ( )f x 在 ( , )a b 上存

在 二 阶 导 数 ， ( ) ( ) 0f a f b= = ， 且 ( , )c a b∃ ∈ 使 得 ( ) 0f c < ， 证 明 

( , )a bξ∃ ∈ ，使得 ( ) 0f ξ′′ > 。 

六六六六、、、、（（（（15151515 分分分分））））设函数 )(xg 在区间 ]1,0[ 非负具有连续的导数,且 0)1( =g ， 

（1）证明函数项级数 dxxgx
n
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（2）当 ( ) 1g x x= −= −= −= − 时，求级数
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七七七七、、、、（（（（15151515分分分分））））设 L是从原点 (0, 0)O 沿曲线 siny a x= ( 0)a > 到点 ( ,0)A π 的

弧段。  

（1）求曲线积分 2 3( ) (3 )d (2 sin )d
L

I a x y x x y y= + + +∫ ； 

（2）问(1)中的 ( )I a 在区间 (0, )+∞ 是否有最小值？如果有，请求出。  

八八八八、、、、（（（（15151515 分分分分）））） 计算曲面积分 2 2 2

( )

d d d d ( +2014)d d
S t

xy y z yz z x zx x y+ +∫∫ ， 

其中 ( )S t 是上半球面 2 2 2( )z t x y= − + ， 0t > ，取上侧。 

九九九九、、、、(15(15(15(15 分分分分) ) ) ) 设函数 
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证明（1） 函数 ( , )f x y 在点 (0,0)是连续的； 

（2） 函数 ( , )f x y 在点 (0,0)关于 x和 y 的两个偏导数都存在，并求

出偏导数的值； 

（3） 函数 ( , )f x y 在点 (0,0)不可微。 

（以下空白） 


